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Sea la funcion f :(0,+o)— R definida por f(x)=In(x), donde In denota el logaritmo
neperiano, y los puntos de su gréfica A(1,0) y B(e,1).

a) Determina, si existen, los puntos de la gréfica de f en los que la recta tangente a la grafica es
paralela a la recta que pasa por los puntos Ay B.

b) Determina la ecuacion de la recta normal a la gréafica de f en el punto A.

MATEMATICAS I1. 2024. JUNIO. EJERCICIO 1

RESOLUCION

a) Calculamos la ecuacion de la recta que pasa por Ay B

x-1 1
— == y=——X——
e-1

La pendiente es: il y tiene que ser igual a f '(x) = 1 :
e— X

Luego, l:i:x:e—l
X e-1

Por lo tanto, el punto es (e—1, In(e-1))

b) La pendiente de la recta tangente en A(L,0) es: f'(x) = 1 = f'@Q)= % =1. Luego, la pendiente de
X

la recta normal es: —1

Larectanormales: y—0=-1.-(x-1)=> y=—x+1
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X-c0s(X)—a-sen(x) S x<0
Considera la funcion continua f definida por: f(x)= x®
b-cos(x)-1 si x>0
Calculaayhb
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RESOLUCION

Como la funcion es continua, estudiamos la continuidad en x=0

- f(0)=b-1
~ lim x-cosx—;a-sen(x)zg= lim cosx—x~sen(>;)—a-cos(x)zl—a
X— 0" X 0 x-o0° 3x 0

Como el limite debe existir, ya que es continua, el numerador debe valer cero para poder aplicar la
regla de L’Hopital, luego 1-a=0=a=1.

Aplicamos la regla de L’Hopital para calcular el valor del limite

x-cosx—sen(x) _ 0 cosx —X-sen(x)—cos(x) _ 0 _

lim 5 = lim > =
x— 0 X 0 x-o 3x 0
T —sen(x)—sen(x)—x-cos(x)+sen(x)= lim —sen(x)—x-cos(x)=9=
Xx— 0" 6X x> 0" 6X 0
_ lim —cos(x)—cos(x)+x~sen(x):—_2:_1
x—> 0~ 6 6

- Iirgy (b-cos(x)-1)=b-1

x—0"

Como es continua = lim f(x)= Iir(n f(x):—%:b—lzb:%

Luego, a=1; bz%
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